
Задачи к вебинару 11.05.2026

Задание 1

Окружность, построенная на медиане 𝐵𝑀 равнобедренного треугольника 𝐴𝐵𝐶 как на
диаметре, второй раз пересекает основание 𝐵𝐶 в точке 𝐾.
а) Докажите, что отрезок 𝐵𝐾 втрое больше отрезка 𝐶𝐾.
б) Пусть указанная окружность пересекает сторону 𝐴𝐵 в точке 𝑁 . Найдите 𝐴𝐵, если
𝐵𝐾 = 18 и 𝐵𝑁 = 17.

1



Задание 2

В остроугольном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены высота 𝐶𝐶1 и медиана 𝐴𝐴1, причём точки
𝐴,𝐶,𝐴1 и 𝐶1 лежат на одной окружности.
а) Докажите, что треугольник 𝐴𝐵𝐶 равнобедренный.
б) Найдите площадь треугольника 𝐴𝐵𝐶, если 𝐴𝐴1 : 𝐶𝐶1 = 3 : 2 и 𝐴1𝐶1 = 2.
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Задание 3

Прямоугольный треугольник 𝐴𝐵𝐶 с прямым углом 𝐶 вписан в окружность. Биссектриса
угла 𝐴 пересекает описанную окружность в точке 𝐴1, биссектриса угла 𝐵 пересекает
описанную окружность в точке 𝐵1, биссектриса угла 𝐶 пересекает описанную окружность
в точке 𝐶1.
а) Докажите, что угол 𝐴1𝐵𝐵1 = 45∘.
б) Известно, что 𝐴𝐵 = 2

√
3, ∠𝐴 = 60∘. Найдите 𝐵1𝐶1.
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Задание 4

В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 точки 𝑀 и 𝑁 – середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 соответственно. Известно,
что около четырёхугольника 𝐴𝑀𝑁𝐶 можно описать окружность.
а) Докажите, что треугольник 𝐴𝐵𝐶 – равнобедренный.
б) На стороне 𝐴𝐶 отмечена точка 𝐹 такая, что ∠𝐴𝐹𝐵 = 135∘. Отрезок 𝐵𝐹 пересекает
отрезок 𝑀𝑁 в точке 𝐸. Найдите радиус окружности, описанной около четырёхугольника
𝐴𝑀𝑁𝐶, если ∠𝐴𝐵𝐶 = 120∘ и 𝐸𝐹 = 6

√
2.
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Ответы

1. б) 18;

2. б) 8
√
2;

3. б) 3;

4. б) 12
√
7.

5


