
Задачи к вебинару 3

Задание 1

В правильной треугольной призме 𝐴𝐵𝐶𝐴1𝐵1𝐶1 сторона 𝐴𝐵 основания равна 8, а боковое
ребро 𝐴𝐴1 paвно 7. На ребре 𝐶𝐶1 отмечена точка 𝑀 , причем 𝐶𝑀 = 1.

a) Точки 𝑂 и 𝑂1 – центры окружностей, описанных около треугольников 𝐴𝐵𝐶 и
𝐴1𝐵1𝐶1 соответственно. Докажите, что прямая 𝑂𝑂1 содержит точку пересечения
медиан треугольника 𝐴𝐵𝑀 .

б) Найдите расстояние от точки 𝐴1 до плоскости 𝐴𝐵𝑀 .

Задание 2

В основании 𝐴𝐵𝐶 прямой треугольной призмы 𝐴𝐵𝐶𝐴1𝐵1𝐶1 лежит равнобедренный
треугольник со сторонами 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 = 25 и 𝐴𝐶 = 30, a боковое ребро 𝐴𝐴1 = 15

√
2.

a) Докажите, что 𝐴𝐶1 ⊥ 𝐵1𝐶.

б) Найдите расстояние между прямыми 𝐴𝐶1 и 𝐵1𝐶.

Задание 3

В правильной треугольной призме 𝐴𝐵𝐶𝐴1𝐵1𝐶1 все рёбра равны 4. Точка 𝑀− середина
ребра 𝐴𝐴1.

a) Докажите, что прямые 𝑀𝐵 и 𝐵1𝐶 перпендикулярны.

б) Найдите расстояние между прямыми 𝑀𝐵 и 𝐵1𝐶.

Задание 4

В кубе 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴1𝐵1𝐶1𝐷1 точки 𝑀 и 𝑁 – середины рёбер 𝐴𝐵 и 𝐴𝐷 соответственно

a) Докажите, что прямые 𝐵1𝑁 и 𝐶𝑀 перпендикулярны.

б) Плоскость 𝛼 проходит через точки 𝑁 и 𝐵1 параллельно прямой 𝐶𝑀 . Найдите
расстояние от точки 𝐶 до плоскости 𝛼, если 𝐵1𝑁 = 6.

Задание 5

В правильной четырехугольной пирамиде 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 проведена высота 𝑆𝐻. 𝐾 - середина
ребра 𝑆𝐷,𝑁 – середина ребра 𝐶𝐷. Плоскость 𝐴𝐵𝐾 пересекает ребро 𝑆𝐶 в точке 𝑃 .

a) Докажите, что прямая 𝑃𝐾 делит отрезок 𝑁𝑆 пополам.

б) Найдите расстояние от точки 𝑃 до плоскости 𝐴𝐵𝑆, если 𝑆𝐻 = 15, 𝐶𝐷 = 16.
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