
Домашнее задание 02.06.2026

Задание 1

В пирамиде 𝐷𝐴𝐵𝐶 прямые, содержащие ребра 𝐷𝐶 и 𝐴𝐵, перпендикулярны.
а) Постройте сечение плоскостью, проходящей через точку 𝐸 — середину ребра 𝐷𝐵, и
параллельно 𝐷𝐶 и 𝐴𝐵. Докажите, что получившееся сечение является прямоугольником.
б) Найдите угол между диагоналями этого прямоугольника, если 𝐷𝐶 = 24, 𝐴𝐵 = 10.
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Задание 2

В параллелепипеде 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴1𝐵1𝐶1𝐷1 точка 𝐹 середина ребра 𝐴𝐵, а точка 𝐸 делит ребро
𝐷𝐷1 в отношении 𝐷𝐸 : 𝐸𝐷1 = 6 : 1. Через точки 𝐹 и 𝐸 проведена плоскость 𝛼,
параллельная прямой 𝐴𝐶 и пересекающая диагональ 𝐵1𝐷 в точке 𝑂.
а) Докажите, что плоскость 𝛼 делит диагональ 𝐷𝐵1 в отношении 𝐷𝑂 : 𝑂𝐵1 = 2 : 3.
б) Найдите угол между плоскостью 𝛼 и плоскостью 𝐴𝐵𝐶, если дополнительно известно,
что 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴1𝐵1𝐶1𝐷1 — правильная четырехугольная призма, сторона основания которой
равна 4, а высота равна 7.

2



Задание 3

В правильной четырехугольной пирамиде 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 сторона основания 𝐴𝐷 = 14, высота
𝑆𝐻 = 24. Точка 𝑃 — середина бокового ребра 𝑆𝐷, а точка 𝑁 — середина ребра 𝐶𝐷.
Плоскость 𝐴𝐵𝑃 пересекает боковое ребро 𝑆𝐶 в точке 𝐾.
а) Докажите, что прямая 𝐾𝑃 пересекает отрезок 𝑆𝑁 в его середине.
б) Найдите расстояние от точки 𝐾 до плоскости 𝐴𝐵𝑆.
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Задание 4

На ребрах 𝐵𝑆 и 𝐶𝑆 правильной четырехугольной пирамиды 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 cо стороной основания
𝐴𝐷 = 10 и боковым ребром 𝑆𝐴 = 5

√
6 взяты точки 𝐾 и 𝑀 соответственно так, что

𝑆𝐾 : 𝐵𝐾 = 𝐶𝑀 : 𝑆𝑀 = 3 : 2.
а) Докажите, что прямые 𝐾𝑀 и 𝑆𝐶 взаимно перпендикулярны.
б) Найдите угол между прямой 𝐾𝑀 и плоскостью основания пирамиды.
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Задание 5

В прямоугольном параллелепипеде 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴1𝐵1𝐶1𝐷1 известны рёбра 𝐵𝐶 = 5 и 𝐴𝐵 =
= 𝐴𝐴1 = 8, 𝑀 и 𝑁 — середины рёбер 𝐶𝐷 и 𝐴𝐴1 соответственно. Плоскость 𝛼 проходит
через точки 𝑀 и 𝐵 и параллельна прямой 𝐶𝐷1.
а) Докажите, что прямая 𝐷𝑁 параллельна плоскости 𝛼.
б) Найдите расстояние между прямыми 𝐶1𝐷 и 𝐵𝐷1.
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Задание 6

В правильной четырёхугольной пирамиде 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 сторона основания 𝐴𝐵 равна 4, а
боковое ребро 𝑆𝐴 равно 5. На ребре 𝑆𝐶 отмечена точка 𝐾, причем 𝑆𝐾 : 𝐾𝐶 = 1 : 3.
Плоскость 𝛼 содержит точку 𝐾 и параллельна плоскости 𝑆𝐴𝐷.
а) Докажите, что сечение пирамиды 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 плоскостью 𝛼 – трапеция.
б) Найдите объем пирамиды, вершиной которой является точка 𝑆, а основанием – сечение
пирамиды 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 плоскостью 𝛼.
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Задание 7

В правильной треугольной призме 𝐴𝐵𝐶𝐴1𝐵1𝐶1 проведено сечение плоскостью, проходящей
через середину 𝑀 ребра 𝐴𝐵, точку 𝐵1 и точку 𝐾, лежащую на ребре 𝐴𝐶 и делящую его в
отношении 𝐴𝐾 : 𝐾𝐶 = 1 : 3.
а) Докажите, что эта плоскость проходит через середину ребра 𝐴1𝐶1.
б) Найдите площадь сечения, если известно, что сторона основания призмы равна 4

√
2, а

высота призмы равна 8
√
2.
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Задание 8

Точки 𝑀 и 𝑁 — середины рёбер соответственно 𝐶𝐶1 и 𝐵1𝐶1 треугольной призмы
𝐴𝐵𝐶𝐴1𝐵1𝐶1 с основаниями 𝐴𝐵𝐶 и 𝐴1𝐵1𝐶1.
а) Докажите, что плоскость 𝐵𝐴1𝑀 делит отрезок 𝐴𝑁 в отношении 4 : 3, считая от точки 𝐴.
б) В каком отношении плоскость 𝐵𝐴1𝑀 делит объём призмы?
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Ответы

1. arccos
119

169
;

2. arctg
√
2;

3.
168

25
;

4. arcsin

√
30

15
;

5.
20
√
2

3
√
17

;

6.
5
√
17

8
;

7. 3
√
195;

8. 1 : 1.
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